OLIMPIADA SATELOR DIN ROMANIA

ETAPA LOCALA - SUCEAVA, 25.02.2023
BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

CLASA a Vl-a

1. a) (3p) Determinati valoarea naturala a lui a pentru care
2044 4 pat3 4 pat2 4 patl 4 20 = 31744

b) (4p) Determinati numerele naturale x si y, stiind ca indeplinesc simultan conditiile: (x,y) = 6 si
Xy =432

Solutie:

a) 20+% 4 at3 4 pat2 4 patl 4 9d — 31744
202442025 +2%.22 42921 420 = 31744

202* + 23+ 22+ 21+ 1) = 31744
2916 +8+4+2+1)=31744
2%-31 =31744 - 2% = 1024
Finalizare a = 10

x = 6k,
b) (x,y)=6=1 ¥ =6k,
(ky, kp) =1
x-y =432 = 6k, - 6k, = 432
36k ik, =432 = k1k, =12

1-12=12>ki =1k, =12=>x=6 siy =72
3:4=12->k; =3k, =4=x=18siy =24
4-3=12=k; =4k, =3 =>x=24siy=18

Barem:

a)2%-2% + 29223 +24.22 4 20.21 4 20 = 31744 1p
2002 + 234+ 22 +2V +1) = 31744
29(16 +8+4+2+1) = 31744

2¢-31 =31744 = 2% = 1024 1p
Finalizare a = 10 1p
x = 6k, 2p
b) (x,y) =6 =4 ¥ =6k,
(ki k) =1
x-y =432 = 6k, - 6k, = 432 1p

36k1k2 =432 = klkz =12




1-12=12=k =1Lk, =12=x=6siy=72 1p
3:4=12=k; =3k, =4=x=18siy =24
4:-3=12=k; =4k, =3=x=24siy=18

2. Pretul unui produs s-a scumpit cu 20% si apoi s-a ieftinit cu 20 de lei, acesta ajungand sa coste
23,20 lei.

a) (3p) Verificati daca pretul initial al produsului poate fi 26 de lei.

b) (4p) Determinati pretul produsului inainte de scumpire cu 20%.

Solutie:
a) 26+ 20%:-26—20

20
26 + 100 26 —20=26+5,2—-20=11,2lei # 23,20 lei

Finalizare: Pretul initial al produsului nu poate fi 26 de lei.
b) Notam cu x pretul initial al produsului
x + 20%x — 20 = 23,20

+x—4320
x c =43

6x = 216
Finalizare: x = 36 lei

Barem:
a) 26+20%-26-20 1p
20 . . 1p
26 +W- 26 —20=26+5,2—-20=11,2lei # 23,20 lei
Pretul initial al produsului nu poate fi 26 de lei. 1p
b) Notam cu x pretul initial al produsului 1p
x + 20%x — 20 = 23,20 1p
X
x+z = 4320 2p
6x = 216
Finalizare: x = 36 lei

3. Fie unghiurile AOB, BOC, COD, DOE si EOA, in jurul punctului O. Stiind cd masurile lor sunt
invers proportionale cu 0,5; 0,(3); 0,25, 0,2 si 0,1(6):

a) (3p) Aflati masurile unghiurilor AOB, BOC, COD, DOE si EOA.

b) (4p) Aflati masura complementului unghiului determinat de bisectoarele unghiurilor COD si DOE.

Solutie:

a) <AOB + ¥BOC + «<COD + «<DOE + <EOA = 360°



%AOB 0,5 =<«B0OC-0,(3) =<«C0D-0,25 = <DOE - 0,2 = <E0A - 0,1(6)

<XAOB 1—<1[BOC 1—<ICOD 1—<zD0E 1—<1zE0A 1—k
2 3 4 5 6

2k + 3k + 4k + 5k + 6k = 360° = k = 360°:20 = 18°
Finalizare: <AOB = 36°,«B0OC = 54°,«C0OD = 72°,4«DOE = 90°,«<EOA = 108°

b) Fie (OM bisectoarea unghiului COD = «COM = «MOD = 36°

Fie (ON bisectoarea unghiului DOE= «DON = <NOE = 45°

IMON = 36° + 45° = 81°

Finalizare: Complementul unghiului MON are masura egala cu 90° — 81° = 9°

Barem:

a) <AOB+«xBOC+«COD+«DOE+<EOA=360° 1p
<AOB -0,5=<%B0C-0,(3) =<«COD - 0,25 = <DOE - 0,2 = <EOA - 0,1(6) 1p
1 1 1 1 1

qAOBE= qBOC'g: XCOD Z= <IDOE§= {EOA€= k
2k + 3k + 4k + 5k + 6k = 360° = k = 360°:20 = 18° 1p
Finalizare: ¥AOB = 36°,¥B0OC = 54°,4C0OD = 72°,«¥DOE = 90°, <EOA = 108°
b)Fie (OM bisectoarea unghiului COD =<« COM=xMOD=36° 2p
Fie (ON bisectoarea unghiului DOE =<DON=<xNOE=45°
IMON = 36° + 45° = 81° 1p
Finalizare: Complementul unghiului MON are masura egald cu 90° — 81° = 9° 1p

4. Punctele C si D apartin mediatoarei segmentului AB, de o parte si de alta a segmentului, astfel
incdt AD N BC = {E},AC n BD = {F}. Demonstrati ca:

a) (3p) <CAE = xCBA
b) (4p) AE = BF

(Matematica de excelenta pentru concursuri, olimpiade si centre de excelenta, clasa a VI-a, pb. 4,

pag. 221)

Solutie:

a)




ACAB, ADAB isoscele, din proprietatea mediatoarei
Finalizare: <CAB = «CBA = XEAC = <FBC
b) AEAB = AFBA (U.L.U)

Finalizare: AE = BF

Barem:
a) Figura 1p
ACAB, ADAB isoscele, din proprietatea mediatoarei 1p
Finalizare: «CAB = «CBA = XEAC = <FBC 1p
b)AEAB=AFBA (U.L.U) 3p
Finalizare: AE = BF 1p

Nota: Orice alta solutie corectd se va puncta corespunzator.




